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Barem orientativ de evaluare
Examenul de bacalaureat național 2022

Matematică M_mate-info
Test de antrenament T2 25.01.2022

Subiectul I (30 puncte)
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5. Ecuația dreptei ce trece printr-un punct �(�0, �0) și are panta m: � − �0 = � � − �0 1p
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Subiectul II (30 puncte)
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c) �� = 1
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∙ � de unde 3�2�� = � + �2�, � ≠ 0 1p
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a) � ∗ �=�� �� + �� − 1
�� ≥ 1
�� ≥ 1 ⇒ �� + �� − 1 ≥ 1
⇒ �� �� + �� − 1 ≥ 0
⇒ � ∗ � ∈G
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b) Asociativitatea x ∗ y ∗ z = x ∗ y ∗ z ∀ �, �, � ∈ �
� ∗ � ∗ � = �� �� + �� − 1 ∗ � = �� ��� ��+��−1 + �� − 1 =

= �� �� + �� + �� − 2
x ∗ y ∗ z = x ∗ �� �� + �� − 1 = �� ��+��� ��+��−1 − 1 =
=�� �� + �� + �� − 2
x ∗ y ∗ z = x ∗ y ∗ z ∀ �, �, � ∈ �
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1p
1p

c) Prin inducție matematică
Etapa de verificare: � ∗ �=�� �� + �� − 1 = �� 2�� − 1 A
Etapa de demonstrare:
Presupunem P(k): x ∗ x ∗ . . . ∗ x = �� ��� − � + 1
⇒ P(k+1): x ∗ x ∗ . . . ∗ x = �� (� + 1)�� − �
x ∗ (x ∗ . . . ∗ x) = �� �� + �x∗...∗x − 1 = �� �� + ��� − � + 1 − 1 A

⇒ x ∗ x ∗ . . . ∗ x = �� ��� − � + 1 ∀ � ∈ ℕ, � ≥ 2
�� ��� − � + 1 = 2� = ���2�

��� − � + 1 = �2� ⇒ �� − 1 � − �� − 1 = 0
⇒ � ∈ 0, �� � − 1 ⊂ �

3p

Subiectul III (30 puncte)
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�) Fie funcţia f:I→R, I interval, a,b∈I, a<b. Dacă f este continuă pe intervalul [a,b],
f este derivabilă pe (a,b), atunci există cel puţin un punct c∈(a,b) astfel încât
f(b)−f(a)

�−�
= f′(c). Pentru a = 1

�
și b=e aplicăm teorema:

f(1�)−f(e)
1
�−�

= f′(c)
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d) ��+1

1+�+�2 ≤ ��

1+�+�2 pentru n∈ ℕ, � ∈[0,1]

Avem In+1 ≤ In , adică șirul este monoton descrescător
0 ≤ In șirul este mărginit inferior
Rezultă că șirul In n≥0 este convergent
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Aplicând criteriul cleştelui rezultă că limita şirului este 0.
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